Уопштени (несвојствени) интеграли
Уопштени интеграли са бесконачним интервалом интеграције

Нека је функција 
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Деф:
Ако постоји коначна гранична вредност


[image: image5.wmf](

)

ò

+¥

®

b

a

b

dx

x

f

lim

,


тада се та гранична вредност назива уопштеним интегралом 
[image: image6.wmf](

)

x

f

 на интервалу 
[image: image7.wmf][

)

,

+¥

a

 и означава са


[image: image8.wmf](

)

*

=

ò

ò

+¥

®

+¥

.

)

(

lim

)

(

b

a

b

a

dx

x

f

dx

x

f



У том случају се каже да уопштени интеграл постоји, односно да конвергира. Ако интеграл 
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Геометријски смисао

Узмимо да је 
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 представља површину неограничене (бесконачне) области између криве 
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Наведимо неколико критеријума за проверу конвергенције уопштеног интеграла.
Теорема:
Ако је за свако 
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Теорема:
Ако је за свако 
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 дивергира, тада ће дивергирати и 
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Ако функција мења знак у интервалу 
[image: image25.wmf](

)

+¥

,

a

, тада важи

Теорема:
 Ако 
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 конвергира, тада ће конвергирати и 
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Уопштени интеграли са неограниченим интеграндом

Деф:
Ако је функција 
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тада се та гранична вредност назива уопштеним интегралом функције 
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У том случају се каже да уопштени интеграл постоји, односно да конвергира. Ако интеграл 
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На сличан начин ако је функција 
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Посматрајмо уопштене интеграле
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За 
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Међутим за 
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Најзад, ако је 
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дакле 
[image: image53.wmf]ò

¥

1

a

x

dx

 дивергира.

2. 
[image: image54.wmf]0

lim

1

1

0

>

ò

ò

¥

®

x

x

a

e

a

x

dx

x

dx

.

имамо да је


[image: image55.wmf](

)

.

1

1

1

1

1

-

-

=

-

ò

a

x

a

x

a

x

dx



Очигледно да је за вредности 
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конвергира.


Такође се непосредно може закључити да за вредности 
[image: image58.wmf]1

³

a

 уопштени 
[image: image59.wmf]ò

1

0

a

x

dx

 интеграл конвергира.
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